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A. BIR DOGAL SAYININ CARPANLARI
(BOLENLERI)

Her dogal sayi iki dogal sayinin ¢arpimi olarak
yazilabilir. Bu iki sayidan her birine o

sayinin ¢carpani denir. Bu ¢arpanlar ayni zamanda
o say1y1 kalansiz boldiigii icin bir dogal sayinin
carpanlar1 ayni zamanda bolenleridir.

Carpanlari yazarken 1’den baslayarak son
yazdigimiz carpanlara esit olana kadar sirayla
gitmek islemlerinizi kolaylastirir.

Ayrica bélinebilme kurallari konusunu tekrar
ederseniz bu konuda ve sonraki konularda
faydasini goriirsiiniiz.

ORNEK: 24 sayisinin pozitif carpanlarim (kalansiz
bolenlerini) bulalim.

24’1 iki saymin carpimi seklinde yazalim.
Asagidaki gibi sonuclar elde ederiz.

24=1x24
24=2x12
24=3x8
24=4x6

24 = 6 x 4 Bir ustte aynisin1 yazmistik, bu yiizden
islemimiz bitti.

Buna gore yukarida yazdigimiz sayilar 24’iin
carpanlaridir. Bu carpanlar ayn1 zamanda 24’iin

kalansiz bolenleridir.

24’un Pozitif Carpanlar: / Bolenleri = 1, 2, 3, 4,
6,8,12, 24

ORNEK: 60 sayisinin pozitif carpanlarini bulalim.

60"1 iki sayinin ¢arpimi seklinde yazarsak
asagidaki sonuclari elde ederiz.

60=1x60
60=2x30
60=3x20
60=4x15
60=5x12
60=6x10

60’1n Pozitif Carpanlar (Bélenleri) = 1, 2, 3, 4,
5,6,10,12, 15, 20, 30 ve 60't1r.

——

B. ASAL SAYILAR

Pozitif carpanlar1 (bolenleri) sadece 1 ve kendisi
olan 1’den biiyiik sayilara asal sayilar denir.

2,3,5,7,11,13,17,19, 23,29, 31, 37,41, 43, ...
sayilari birer asal sayidir.

ORNEK: 91 asal say1 midir? 91’in ¢arpanlarini
bulalim.

91=1x91
91=7x13

Gorildigi gibi 91 sayisinin ¢arpanlari arasinda 1
ve kendisinden baska sayilar da vardir. Bu yiizden
91 sayisi asal say1 degildir.

# 1 asal say1 degildir, en kiiciik asal say1 2’dir

# 2'den baska cift asal say1 yoktur. (Ciinkii hepsi
2’ye de boliiniir.)

# 1’den 200’e kadar olan asal sayilar
icin tiklayiniz.

C. ASAL CARPANLAR

Bir sayinin ¢arpanlarindan asal olanlarina bu
sayinin asal ¢carpanlar denir.

ORNEK: 75 sayisinin asal ¢arpanlarini bulalim.

75 sayisinin tiim ¢arpanlarini yukarida
6grendigimiz yontemle 1, 3, 5, 15, 25, 75 olarak
buluruz.

Bu carpanlar arasinda asal say1 olanlar 3 ve 5
oldugu icin 75’in asal carpanlari 3 ve 5’tir.

# Sayilarin asal ¢arpanlarini bulmayi ve bir sayiy1
asal carpanlarinin ¢arpimi seklinde yazmayzi
asagidaki iki yontemle yapabiliriz.

1) CARPAN AGACI

Carpan agaci nedir, nasil yapilir gérelim.

Bir sayiy1 iki sayinin carpimi seklinde yazariz (en
kiiciik asal sayidan baslayabiliriz). Daha sonra
buldugumuz sayilar asal say1 olana kadar bu
isleme devam ederiz. Olusan dallarin uglarindaki
sayilar sayimizin asal carpanlaridir

—
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Carpan agacinda dallarin uglarindaki asal sayilarin
carpimi, ¢arpanlarina ayirdigimiz sayiy1 verir. Bir
sayiy1 bu sekilde yazarsak asal ¢arpanlarinin
tabanlarda bulundugu islii ifadelerin carpimi
seklinde yazmis oluruz.

ORNEK: 36 sayisini ¢arpan agaci kullanarak asal
carpanlarina ayiralim.

36 sayisinin ¢arpanlari: 1, 2, 3,4, 6,9, 12, 18,
36’dir. Bunu_bir sayinin carpanlari konumuzda
O6grenmistik. Bu sayilardan asal say1 olanlari asal
carpanlarimizdir.

36 sayisinin asal ¢carpanlart: 2 ve 3’tlr. Simdi bunu
carpan agaci ile bulalim:

36 sayisinin asal ¢arpanlarinin ¢carpimi seklinde
yazilmis hali 36 = 22, 32 ‘dir.

ORNEK: 60 sayisini carpan agaci kullanarak asal
carpanlarina ayiralim.

60 sayisinin ¢arpanlari: 1, 2, 3, 4, 5, 6,10, 12, 15,
20, 30 ve 60°t1r.

60 sayisinin asal ¢arpanlari: 2, 3 ve 5°tir. Simdi
bunu carpan agact ile bulalim:

60 sayisinin asal ¢garpanlarinin ¢arpimi seklinde
yazilmis hali 60 = 22. 3. 5 ‘tir.

SORU: Asagidaki carpan agaclarinda verilmeyen A,
B ve C sayilarini bulunuz.

COZUM: Birinci ¢arpan agaci érnegini birlikte
yapalim, kalan carpan agaci 6rnekleri sizin olsun.

Carpan agacinda her say1 altindaki sayilarin
carpimina esittir. Alttan baslayarak

A=22=4
B=24=8

C =5.8 =40 bulunur.

——

2) BOLEN LISTESI (Asal Carpanlar Algoritmasi)

Bolen listesi yani diger adiyla asal carpanlar
algoritmasi nedir, nasil yapilir gérelim.

Sayimizin yanina dikey bir ¢izgi cekeriz ve en
kiiciik asal sayidan baslayarak ve tam
boliinmediginde bir sonraki asal sayiya gecerek
bolme islemi yapariz. 1'i elde edince islemimiz
sona erer. Cizginin saginda kalan sayilar sayimizin
asal ¢arpanlaridir.

Bolen listesinde c¢izginin sagindaki asal sayilarin
carpimi, carpanlarina ayirdigimiz sayiyi verir. Bir
sayiy1 bu sekilde yazarsak asal ¢arpanlarinin
tabanlarda bulundugu islii ifadelerin carpimi
seklinde yazmis oluruz.

ORNEK: 36 sayisini bolen
listesi ile asal ¢arpanlarina . B

ayiralim.
36 sayisini 2’den baslayarak E

asal sayilara sirayla
boliiyoruz.

1'i elde ettigimizde cizginin
sag tarafinda kalan sayilar

18
36’n1n asal ¢arpanlaridir. n
36 sayisinin asal ¢carpanlari

2 ve 3'tir.
1

Cizginin sag tarafindaki
sayilar1 ¢arparak 36 sayisini
elde edebiliriz.

36 =223 32237

36 sayisinin asal ¢arpanlarinin ¢arpimi seklinde
yazilmis hali 36 = 22 32 ‘dir.

—
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